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9.1 – 9.2 
Μετρικές σχέσεις στο ορθογώνιο τρίγωνο 
 
ΘΕΩΡΙΑ 

1.     
•    Α΄     προβολή του  Α  στην  ε 
•    Β       προβολή του  Β  στην  ε 
•    Γ΄∆΄  προβολή του  Γ∆  στην  ε 
 
 
 
 
2. 
Τρίγωνο  ΑΒΓ  ορθογώνιο  στο  Α  και  Α∆  ύψος. 

Τότε      •    ΑΒ
2 = ΒΓ⋅Β∆ 

              •    ΑΓ
2 = ΒΓ⋅Γ∆ 

            •    
2

2

ΑΒ
ΑΓ

= ∆Β
∆Γ

 

              •     α2 = β2 + γ2   και αντίστροφα 

              •     Α∆
2 = Β∆⋅∆Γ 

            
•    2

1

αυ
 =

2

1
β

 + 
2

1
γ

 

              •     Αν δίνονται δύο οποιαδήποτε από τα τµήµατα του σχήµατος, µπορούµε 
                      να υπολογίζουµε τα υπόλοιπα. 
 
 
 
3. 
Το ύψος ορθογωνίου τριγώνου χωρίζει το τρίγωνο σε δύο τρίγωνα όµοια προς το 

αρχικό άρα και µεταξύ τους. 
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ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

1. 
Να υπολογίσετε το ύψος και τις διαγώνιες ισοσκελούς τραπεζίου ΑΒΓ∆ µε βάσεις 

ΑΒ = 4 ,  Γ∆ = 10  και µη παράλληλες πλευρές ίσες µε  5 . 

Λύση  

 Φέρνουµε τα ύψη  ΑΚ  και  ΒΛ.  

Τα ορθογώνια τρίγωνα  Α∆Κ  και  ΒΛΓ  είναι ίσα διότι  

Α∆ = ΒΓ υπόθεση , και 

ΑΚ = ΒΛ  κάθετα τµήµατα µεταξύ παραλλήλων   

Άρα   ∆Κ = ΛΓ   

ΑΚΛΒ   ορθογώνιο   ⇒   ΚΛ = ΑΒ  = 4 

Αλλά      ∆Κ + ΚΛ + ΛΓ = 10 

              2∆Κ + 4 = 10 

              ∆Κ = 3 

Πυθαγόρειο στο τρίγωνο Α∆Κ  :   ΑΚ
2 = Α∆

2−∆Κ2  

                                                        ΑΚ
2 = 25−9          

                                                        ΑΚ
2 = 16  

                                                        ΑΚ = 4 

Πυθαγόρειο στο τρίγωνο Β∆Λ :     Β∆2 = ∆Λ2 + ΒΛ2  

                                                        Β∆2 = 49 + 16 = 65   

                                                        Β∆ = 65 
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2. 
∆ίνεται ισόπλευρο τρίγωνο  ΑΒΓ  πλευράς  α.  Να υπολογιστούν συναρτήσει του α 

i)    Το ύψος του  

ii)    Η απόσταση της κορυφής  Β  από το µέσο της διαµέσου  Α∆ . 
Λύση  
i)  
Έστω  Α∆  διάµεσος και ύψος  και  Ε  το µέσο της 
Πυθαγόρειο στο τρίγωνο ΑΒ∆ :    Α∆

2 = ΑΒ
2 – Β∆2  

                                                       Α∆
2 =  α2−

2

4

α
        

                                                       Α∆
2 = 

23

4

α
  

                                                       Α∆ = 
3

2

α
 

ii)   

Αφού   Α∆ = 
3

2

α
,   θα είναι   ∆Ε = 

3

4

α
 

Πυθαγόρειο στο τρίγωνο ΒΕ∆ :    ΒΕ2  = Β∆2 + ∆Ε2    

                                                       ΒΕ2  = 
2

4

α
+

23

16

α
  

                                                       ΒΕ2 =
27

16

α
 

                                                       ΒΕ = 
7

4

α
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3. 

∆ίνεται ορθογώνιο  ΑΒΓ  µε υποτείνουσα ΒΓ.   Αν 060=Β
∧

 και  ΑΒ = κ , να 
υπολογιστούν συναρτήσει του κ  οι πλευρές του τριγώνου,  οι προβολές των  καθέτων  
πλευρών στην υποτείνουσα και το ύψος στην υποτείνουσα. 

Λύση 

Έστω Α∆ το ύψος στην υποτείνουσα  

Στο ορθογώνιο τρίγωνο  ΑΒΓ  είναι ɵΓ =30ο, 

άρα    ΑΒ = 
2

ΒΓ
  ⇔    κ = 

2

ΒΓ
   ⇔    ΒΓ = 2κ 

Πυθαγόρειο στο τρ.  ΑΒΓ :     ΒΓ2 = ΑΒ
2 + ΑΓ

2  

                                                 4κ
2 = κ2 + ΑΓ

2       

                                                 ΑΓ = κ 3  

Στο ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒ∆  είναι   ∆ �ΑΒ = 30ο,   άρα   ∆Β = 
2

ΑΒ
   ⇔   ∆Β = 

2

κ
 

∆Γ = ΒΓ−Β∆  = 2κ−
2

κ
 = 

3

2

κ
    

Α∆
2 =  Β∆ · ∆Γ   ⇔     Α∆

2 = 
2

κ
·
3

2

κ
  

                                      Α∆
2 = 

23

4

κ
 

                                      Α∆ = 
3

2

κ
 

 

4. 
Αν οι διαγώνιες ενός τετραπλεύρου  ΑΒΓ∆  είναι κάθετες,  δείξτε ότι  

                                       ΑΒ
2 + Γ∆2  = Α∆

2 + ΒΓ2 
Λύση 

Έστω  Ο το σηµείο τοµής των διαγωνίων  

Tρ.   ΑΟΒ :    ΑΒ
2 = ΑΟ

2 + ΒΟ2 

Τρ.   ΓΟ∆ :     Γ∆2 = ∆Ο2 + ΓΟ2 

Προσθέτουµε  κατά µέλη :   

ΑΒ
2 + Γ∆2 = ΑΟ

2 + ΒΟ2 + ∆Ο2 + ΓΟ2     (1)  

Τρ.  ΓΟΒ :    ΓΒ2 = ΒΟ2 + ΓΟ2 

Τρ.  ΑΟ∆ :    Α∆
2 = ΑΟ

2 + ∆Ο2   

Προσθέτουµε κατά µέλη :     ΓΒ2 + Α∆
2 = ΒΟ2 + ΓΟ2 + ΑΟ

2 + ∆Ο2      (2)  

(1) ,  (2)    ⇒    ΑΒ
2 + Γ∆2 = Α∆

2 + ΒΓ2 
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5. 
∆ύο κύκλοι  (Ο, R)  και  (Κ, ρ)   µε  R > ρ  εφάπτονται εξωτερικά.  Αν  ΑΒ  είναι 

κοινό εφαπτοµενικό τους τµήµα, να αποδείξετε ότι    ΑΒ = 2 Rρ  

Λύση  

 Φέρω την διάκεντρο ΟΚ,  τις ακτίνες  

ΟΑ  και  ΚΒ  και την  Κ∆⊥ΟΑ  

Το ΑΒΚ∆ είναι προφανώς ορθογώνιο µε  

ΑΒ = Κ∆   και  Α∆ = ΚΒ = ρ 

Τότε Ο∆ = ΟΑ−Α∆ = R−ρ  

και προφανώς  ΟΚ = R + ρ  

Από το ορθογώνιο τρίγωνο Ο∆Γ έχουµε    ∆Κ2 = ΟΚ
2−Ο∆

2           

                                                                     ∆Κ2 = (R + ρ)2−  (R−ρ)2    

                                                                     ∆Κ2 = 4Rρ  

                                                                     ∆Κ = 2 Rρ  

 
 
6. 
∆ύο κύκλοι  (Ο, ρ)  και  (Κ, 4ρ)  έχουν διάκεντρο  δ = 6ρ. Να βρείτε το µήκος του 

κοινού εσωτερικού εφαπτόµενου τµήµατος τους συναρτήσει του  ρ. 

Λύση  

Έστω  ΑΒ το κοινό εσωτερικό εφαπτόµενο  

τµήµα των δύο κύκλων   

Φέρω την  ΟΓ⊥ΚΒ. 

Τότε το  ΟΑΒΓ είναι ορθογώνιο µε  

ΑΒ = ΟΓ   και   ΒΓ = ΟΑ = ρ 

Από το ορθογώνιο τρίγωνο ΟΓΚ έχουµε ότι  

ΟΓ
2 = ΟΚ

2−ΚΓ
2    ⇔    ΟΓ

2 =36ρ2−25ρ2    ⇔   ΟΓ = ρ 11   

Οπότε  ΑΒ = ΟΓ = ρ 11   

 
 
 
 
 
 
 
 

Πρέπει να συσχετίσουµε  τα 
ΑΒ,   R,  ρ 



6 
 

φ
ω

σ

Α
Ο

∆

Β Γ

7. 

Θεωρούµε τρίγωνο  ΑΒΓ  µε   090=Γ−Β
∧∧

.    Αν R είναι η ακτίνα του 

περιγεγραµµένου κύκλου δείξτε ότι  ΑΒ
2 + ΑΓ

2 = 4R2 . 

Λύση  

 Έστω Ο το κέντρο του περιγεγραµµένου κύκλου.  

Φέρω τη διάµετρο ΑΟ∆ . 

Τότε  Α �Β∆ = 90ο σαν εγγεγραµµένη σε ηµικύκλιο. 

Όµως   Α �Β∆ = �Β −φ,   άρα    �Β −φ = 90ο  

Επειδή από την υπόθεση είναι �Β − ɵΓ =90ο,  θα ισχύει  φ = ɵΓ = σ  

Εποµένως   �ΑΒ  = �Γ∆   άρα  Α∆ // ΒΓ,   δηλαδή το τετράπλευρο Α∆ΓΒ  είναι 

τραπέζιο και επειδή   ΑΒ = Γ∆   θα είναι ισοσκελές.  

Εποµένως θα έχει ίσες διαγώνιες δηλαδή  ΑΓ = Β∆  

Από το ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒ∆ έχουµε   Α∆
2 = ΑΒ

2 + Β∆2  

                                                                    4R2 = ΑΒ
2 + ΑΓ

2  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Το  4R2 = (2R)2 = διάµετρος 
στο τετράγωνο, οδηγεί στο να 
φέρουµε βοηθητική διάµετρο 
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8. 
∆ίνεται ηµικύκλιο διαµέτρου ΑΟΒ και ακτίνας ΟΑ = R . 
Με διαµέτρους τις ακτίνες ΟΑ και ΟΒ γράφουµε άλλα ηµικύκλια εντός αυτού .  
Να υπολογίσετε την ακτίνα του κύκλου που εφάπτεται των τριών ηµικυκλίων 
συναρτήσει του R . 

Λύση  

Έστω   (Η, ρ)  ο κύκλος που εφάπτεται των τριών  

ηµικυκλίων  
R

,  
2

 Κ 
 

 ,   
R

,  
2

 Λ 
 

 ,   (Ο,  R) . 

Φέρω τις διακέντρους  ΚΛ ,  ΚΗ  και  ΗΛ  

καθώς επίσης και την ακτίνα Ο∆  

Το τρίγωνο ΗΚΛ είναι ισοσκελές µε   ΗΚ = ΗΛ = 
R

2
+ ρ  

και η  ΗΟ  είναι διάµεσός του,  άρα θα είναι και ύψος του. 

Εποµένως το τρίγωνο  ΗΟΚ  είναι ορθογώνιο στο  Κ  µε πλευρές  

ΗΚ= 
R

2
+ ρ ,   ΚΟ = 

R

2
   και   ΟΗ = Ο∆ – ∆Η = R – ρ  

Οπότε     ΗΚ
2 = ΗΟ

2 + ΚΟ 2    ⇔     
2

R

2
 + ρ 
 

= (R−ρ)2 + 
2

R

2
 
 
 

     

                                                            
2R

4
+ R ρ + ρ2 = R2−2Rρ + ρ2 + 

2R

4
 

                                                            3Rρ = R2         

                                                            ρ = 
R

3
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



8 
 

Ε

∆

Γ
ΒΟ

Α

9. 
∆ίνεται κύκλος  (Ο, ρ)  και διάµετρος του ΑΒ .  Με διάµετρο την ΟΑ γράφουµε 
κύκλο και από ένα σηµείο Γ της  ΟΑ  φέρνουµε κάθετη στην ΑΒ που τέµνει τον 

µικρό κύκλο στο ∆ και τον µεγάλο στο Ε. ∆είξτε ότι   ΑΕ = 2Α∆ . 

Λύση  

Φέρω τις   ΑΕ , ΕΒ , Α∆  και  ∆Ο  

Επειδή η γωνία Α ɵΕΒ είναι εγγεγραµµένη σε  

ηµικύκλιο θα είναι ορθή. 

Εποµένως το τρίγωνο  ΑΕΒ  είναι ορθογώνιο και  

το ΕΓ είναι το ύψος στην υποτείνουσα  

Από γνωστή µετρική σχέση έχουµε ότι  

ΑΕ
2 = ΑΒ · ΑΓ   ⇔    ΑΕ

2 = 2ρ · ΑΓ    (1)  

Οµοίως  στο ορθογώνιο τρίγωνο Α∆Ο  έχουµε    Α∆
2 = ΑΟ · ΑΓ   ⇔     

                                                                               Α∆
2 = ρ · ΑΓ      (2)  

∆ιαιρώντας τις  (1)  και  (2)  κατά µέλη :     
2

2

2ΑΕ ρ ⋅ΑΓ
=
ρ ⋅ ΑΓΑ∆

   ⇔  

                                                                      
2

2
2

ΑΕ
=

Α∆
   ⇔  

                                                                       ΑΕ
2 = 2Α∆

2      ⇔     ΑΕ = Α∆ 2  
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10. 
Αν οι µη παράλληλες πλευρές ενός τραπεζίου είναι κάθετες ,  δείξτε ότι το άθροισµα 

των τετραγώνων των διαγωνίων του ισούται µε το άθροισµα των τετραγώνων των 

βάσεων του .  

Λύση  

Έστω το τραπέζιο  ΑΒΓ∆  του οποίου οι µη  

παράλληλες πλευρές τέµνονται στο Ο και  

έτσι ώστε    �Ο= 90ο  

Από τα ορθογώνια τρίγωνα Ο∆Β και ΟΑΓ  

έχουµε    ∆Β2 = Ο∆
2 + ΟΒ

2    και   ΑΓ
2 = ΟΑ

2 + ΟΓ
2   

Προσθέτοντας κατά µέλη :    ∆Β2 + ΑΓ
2 = Ο∆

2 + ΟΒ
2 + ΟΑ

2 + ΟΓ
2     (1)  

Από τα ορθογώνια τρίγωνα ΟΑΒ και Ο∆Γ επίσης  

έχουµε     ΑΒ
2 = ΟΑ

2 + ΟΒ
2    και   ∆Γ2 = Ο∆

2 + ΟΓ
2   

Προσθέτοντας κατά µέλη :     ΑΒ
2 + ∆Γ2 = ΟΑ

2 + ΟΒ
2 + Ο∆

2 + ΟΓ
2     (2)  

Από  τις  (1) ,  (2)    ⇒     ∆Β2 + ΑΓ
2 = ΑΒ

2 + ∆Γ2 
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11. 
Σε κάθε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ µε υποτείνουσα α,  δείξτε ότι  
i)    β·γ = α·υα 

ii)    β + γ 2≤ α  

iii)   α + υα > β + γ 

iν)  Τα    β + γ  ,   υα  ,   α + υα    είναι πλευρές ορθογωνίου τριγώνου . 

Λύση  
i)      

β·γ  = α·υα    ⇔     
β
α

= αυ

γ
   πράγµα που ισχύει διότι  

τα τρίγωνα  ΑΒΓ και Α∆Β  είναι όµοια  αφού  

Γ �ΑΒ = Α �∆Β = 90ο   και   ɵΓ = ∆ �ΑΒ  σαν οξείες  

µε κάθετες πλευρές . 

ii)   

β + γ 2≤ α      ⇔    (β + γ)2 ≤ 2α2                      

                                  β
2 + γ2 +2βγ ≤ 2α2              

                                  β
2 + γ2 +2βγ ≤ 2(β2+ γ2)     

                                  β
2 + γ2 −2βγ ≥ 0    

                                  (β−γ)2 ≥ 0   η οποία είναι προφανής  

iii)   
α + υα > β + γ     ⇔      (α + υα )

2 > (β + γ)2   

                                      α
2 + 2

αυ  +2αυα > β2 + γ2 +2βγ  

                                      α
2 + 2

αυ  +2αυα > α2 +2βγ         

                                     2αυ  +2αυα > 2βγ       και µε βάση το   (i)  

                                     2αυ  +2βγ > 2βγ      

                                     2αυ  > 0 η οποία είναι προφανής  

iν)  
Επειδή   α + υα > β + γ   και   α + υα > υα  η µεγαλύτερη πλευρά είναι η α + υα. 

Αρκεί  λοιπόν  να δείξουµε ότι     (α + υα )
2 = (β + γ)2  + 2

αυ      

                                                      α2 + 2
αυ  +2αυα

 = β2 + γ2 + 2βγ + 2
αυ   

                                                      α2 + 2
αυ  +2αυα

 = α2 + 2βγ + 2
αυ  

                                                      αυα
 = βγ   η οποία ισχύει λόγω του  (i)  
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12 . 
Σε κάθε ορθογώνιο τρίγωνο δείξτε ότι ,  το άθροισµα των τετραγώνων των διαµέσων 

του ισούται µε τα  
2

3
  του τετραγώνου της υποτείνουσας .  

Λύση  

Έστω  Α∆ , ΓΖ και ΒΕ οι διάµεσοι του ορθογωνίου τριγώνου. 

Τρ. ΓΑΖ :     ΓΖ2 = ΑΓ
2 + ΑΖ

2         ⇔  

                     ΓΖ2 = ΑΓ
2 + 

2

2

ΑΒ 
 
 

  ⇔  

                     ΓΖ2 = ΑΓ
2 +

2

4

ΑΒ
    (1)      

Τρ. ΕΑΒ :    ΒΕ2 = ΑΒ
2 +

2

4

ΑΓ
    (2) 

Είναι    Α∆ = 
2

ΒΓ
   ⇔     Α∆

2 = 
2

4

ΒΓ
    (3) 

(1)  + (2) + (3)   ⇒     ΓΖ2 + ΒΕ2 + Α∆
2 = ΑΓ

2 +
2

4

ΑΒ
+ ΑΒ

2 + 
2

4

ΑΓ
+ 

2

4

ΒΓ
 

                                                                = (ΑΓ
2 + ΑΒ

2) + 
2 2

4

ΑΒ + ΑΓ
+ 

2

4

ΒΓ
 

                                                                = ΒΓ2 + 
2

4

ΒΓ
+ 

2

4

ΒΓ
  =   

3

2
ΒΓ

2 . 
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13. 

Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  (
∧

Α = 90ο)  ισχύει  α

3
υ

4

α
= .   Να βρείτε  

i)    Τα µήκη των προβολών των καθέτων πλευρών στην υποτείνουσα  

ii)    Τις γωνίες   
∧∧

Β Γ  και   

Λύση  

i ) 
 Έστω Β∆ = x  και  ∆Γ = y.  

Είναι   xy = 2
αυ    ⇔    xy = 

23

16

α
   (1) 

Ακόµα είναι και         x + y = α     (2) 

Λύνοντας το σύστηµα   των  (1) ,  (2)    βρίσκουµε  

 ( x = 
4

α
   και  y = 

3

4

α )    ή    (x = 
3

4

α
  και  y =

4

α )  

Εποµένως οι προβολές των καθέτων πλευρών στην υποτείνουσα είναι  
4

α
  και  

3

4

α
 

ii)   

Αν   Β∆ = 
4

α
  τότε   εφΒ = 

Α∆
∆Β  

= 

3

4

4

α

α

 

= 3 ,   οπότε  �Β = 60ο   άρα   ɵΓ = 30ο  

Αν   Β∆ = 
3

4

α
  τότε, οµοίως βρίσκουµε,  �Β = 30ο   άρα   ɵΓ = 60ο  
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14. 

Αν  Ε είναι σηµείο της διαγωνίου ∆Β ενός τετραγώνου ΑΒΓ∆,  δείξτε ότι  

i)   ΑΒ
2 –  ΑΕ

2  =  ΕΒ·Ε∆ 

ii)   ΒΕ2 + Ε∆2 = 2ΑΕ
2. 

Λύση 

i)  

Φέρνω και την διαγώνιο ΑΓ,  τότε  ΑΟ = ΟΒ = ΟΓ = Ο∆  

Tρ.  AOB :   ΑΒ
2 = ΑΟ

2 + ΒΟ2    ⇔   

                     ΑΒ
2 = 2ΒΟ2      (1)  

Τρ.  ΑΟΕ :   ΑΕ
2 = ΑΟ

2 +ΟΕ
2      ⇔   

                     ΑΕ
2 = ΒΟ2 +ΟΕ

2       (2)  

(1) –  (2)    ⇒      ΑΒ
2 −ΑΕ

2 = 2 ΒΟ2 –ΒΟ2−ΟΕ
2         

                            ΑΒ
2 −ΑΕ

2 = ΒΟ2−ΟΕ
2                      

                            ΑΒ
2−ΑΕ

2 = (ΒΟ−ΟΕ) (ΒΟ + ΟΕ)           

                            ΑΒ
2 −ΑΕ

2 = (ΒΟ−ΟΕ) (∆Ο + ΟΕ)    ⇔    ΑΒ
2−ΑΕ

2 = ΒΕ ·∆Ε 

ii)   

Είναι    ΒΕ2 + Ε∆2  =  (ΒΕ + Ε∆)2−2ΒΕ·Ε∆  =  Β∆2−2ΒΕ·Ε∆      (3)  

Τρ.  ΑΒ∆ :    Β∆2 = ΑΒ
2 + Α∆

2   ⇔   

                      Β∆2 = 2ΑΒ
2  

Η  (3) γίνεται   ΒΕ2 + Ε∆2 = 2ΑΒ
2−2ΒΕ·Ε∆    και λόγω του (i)  

                         ΒΕ2 + Ε∆2 = 2ΑΒ
2−2AB2 + 2AE2 =  2AE2  
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15. 
∆ίνεται τετράγωνο ΑΒΓ∆ πλευράς α . Εξωτερικά αυτού κατασκευάζουµε τα 

ισόπλευρα τρίγωνα ΑΒΕ  , ΒΓΖ  , Γ∆Η , ∆ΑΘ . ∆είξτε ότι το τετράπλευρο ΕΖΗΘ 

είναι τετράγωνο του οποίου η πλευρά ισούται µε  2 3α +  

Λύση 

Τα τρίγωνα  ΑΘΕ ,  ΕΒΖ ,  ΖΓΗ  και  Η∆Θ   

είναι ίσα διότι  π χ  τα ΑΘΕ , ΕΒΖ   δύο από αυτά,  

έχουν   ΑΘ = ΑΕ = ΒΕ =ΒΖ = α και  

            Θ �ΑΕ = Ε �Β Ζ = 360ο – 90−60ο−60ο =150ο  

Άρα   ΘΕ = ΕΖ = ΖΗ = ΗΘ  

Επειδή κάθε ένα από τα παραπάνω τρίγωνα είναι  

ισοσκελές µε γωνία της κορυφής του 150ο,   κάθε µία  

από τις προσκείµενες στην βάση του γωνίες θα είναι 15ο. 

Έτσι λοιπόν πχ η γωνία   Θ ɵΕΖ = ɵ 2Ε +Α ɵΕΒ+ ɵ1Ε =15ο +60ο +15ο = 90ο  

Οπότε όλες οι γωνίες του ΕΖΗΘ είναι ορθές κατά συνέπεια αυτό είναι τετράγωνο.  

Τώρα προεκτείνω την ΕΒ έως ότου τµήσει την ΓΖ σε σηµείο  Κ.  

Επειδή η γωνία Ε �Β Ζ = 150ο θα είναι Κ �Β Ζ = 30ο. 

Εποµένως η  ΒΚ  είναι διχοτόµος της γωνίας  Γ �Β Ζ,  άρα θα είναι και ύψος  στο 

ισόπλευρο τρίγωνο ΒΓΖ.  

Συνεπώς   ΕΚ = ΕΒ + ΒΚ = α + 
3

2

α
 

Από το ορθογώνιο τρίγωνο ΕΚΖ έχουµε ότι   ΕΖ2 = ΕΚ2 + ΚΖ
2                  

                                                                                = 

2

3

2

 α
α +  
 

+
2

2

α 
 
 

 

                                                                                = 2α2 +α2 3   

                                                                                = α2(2 + 3 )  

Άρα    ΕΖ = 2 3α +  

 
 
 


